T-79.146 Keviat 2003
Logiikka tietotekniikassa: erityiskysymyksia I

Laskuharjoitus 6

Ratkaisut

Aksioomat ja paittelysaannot Hilbert-tyylisia todistuksia varten:

K: OP—Q)— (OP — 0Q)

T. OP—P

D: OP —-OP tai OP — —-0=P

4. OP— DOOP

PP
MP: rP—Q
Q
P
Yogp
1. a)
1. -OP — 0O-0P [5-aksiooma]
2. (-OP — 0-0P) — (-O0-0P — OP) [Tautologia]
3. ~0-0P — OP IMP, 1, 2]
4. DOOP |GP]
5. ODOP — -O0-0P D]
6. —O0-0OP IMP, 4, 5]
7. OP IMP, 6, 3]
b) S4 on KT4.

1. =L [Tautologial

2. 0L — L [T]

3. (0L —1)— (=L —-0L1) [Tautologia]

4. -1 —-0OL IMP, 2, 3]

5. —OL IMP, 1, 4]
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Ei K-péteva.



00A — OA, -O0(0A4 — A)

(1)
<1’ 2> / \
oy <1,[3>
(1,3,4)
-A
L -((e(P - Q) — 0@ — R) — 0P — R))
2. <1>D(P — Q) — D(Q — R) (1)
3. (1)--0(P — R) (1)
4. (1)O(P — R) (3)
5. (1)-0(FP —Q) (2) |6. (HOQ —R) (2)
7. (1,2)=(P - Q) (5)
8. (1,2)P (7)
9. (1,2)-Q (7)
10. (1,2)P — R (4)
11. (1,2)=P (10) | 12. (1,2)R (10)
®
Ei K-péteva.
0P —-Q)— 0@ — R),—0(P — R)
(1)
(1,2)
P -Q,R
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Ei K-péteva.



